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CLASA a X-a

Problema 1. Fie multimea M = {z € C | |z| = 1, Rez € Q}.
Demonstrati ca in planul complex exista o infinitate de triunghiuri echila—
terale care au toate afixele varfurilor in multimea M.

Problema 2. Se considera trei numere complexe a, b si c, astfel incat
a+b+c=0s5ila| = |b] = |c| = 1. Demonstrati ca

3<|z—a|l+|z—bl+|z—c| <4,
oricare ar fi numarul complex z, cu |z| < 1.

Problema 3. Fie numerele reale a i b, cu 0 < a < b. Demonstrati:

b
a) 2\/ab§x+y+z+ a < a+ b, pentru z,y, z € [a, b].
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Problema 4. Fie n si m doua numere naturale, m > n > 2. Determinati
numarul functiilor injective

fAL2,...,n} = {1,2,...,m}

cu proprietatea ca exista gi este unic un numar ¢ € {1,2,...,n — 1} pentru
care f(i) > f(i+1).

Timp de lucru 4 ore.
Fiecare problema este notata cu 7 puncte.



